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Historik

Annu fler begrepp ETE 1 _ -1
storre om jag —_—— —
Tal utan tecken: endast en storlek, har -7 eller -5? _1 1

varde och magnitud smalter samman.

Tal med tecken har tva storlekar:
—Varde (knutet till ordning)
—Magnitud (absolutbelopp, mangd)

_ . Elevers svarigheter liknar
@ historiska problem.

Béttre kunskap om

ﬁodﬁrnéllin?e ;r%getzv'artii :&?’Idr-eztal-lilnjeoan;r n:sgr:riijd S5 matematikhistoria!
“é'&?ﬁf “é'&?ﬁf
i a 12-6=
Hur kan elever lara... b 12- (:6) =
—5= 3-(5)= .e
3-5 (-5) Utfor alla ¢ (12)-6=
Tankemodeller e > subtraktioner d. (-12)-(6) =
underlatta for att forsta och inse » 1 med samma 6 6-12=
\\9 . = -
-vara utvecklingsbar % modell .
vara anvandbar i alla tAnkbara fall ’ N
g. (6)-12=
s T h. (-6) - (-12) = =T

Cecilia Kilhamn Taluppfattning

Making sense of negative numbers

« Doktorerade 2011. GU Infor motet med negativa tal:

« Foljt en klass fran ak 6 till 4k 9 * kunna se 0 som ett tal (inte enbart

« Utveckling i taluppfattning nar talomradet en representation av ingenting)
omfattar bade positiva och negativa tal e .

« Metaforer » forsta hur subtraktion fungerar

* Sprak * kunna hantera tallinjen
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Skillnad pé tallinjen en stracka

Om minuenden <

- q subtrahenden?
*Vad ar skillnaden? PG
* Hur langt ar det mellan talen i (2)-5=-7
uppgiften? Ingen berattar!
5-(-2)=7
I A 1
3210 23456
Kontomodellen:
L]
Ingaende saldo: +200 Ingdende saldo: +200
present +500 present +500
Kképa tréja -800 Kképa tréja -800
vinst +400 képte lott -200
Utgaende saldo: +300 Utgaende saldo: -300

(+300) — (-800) = (+1100)
(+300) + 800 = (+1100)

(-300) — (-800) = (+500)
(-300) + 80O = (+500)

Allts&: -(-800) och +800

ger samma vardeforandring Regel:

Subtraktion av ett tal
Alltsa: x-(-800) = x+800 .
oavsett x: 7(7(800) ): +800 ger samma varde som en

oavsett belopp: -(-y) = +y addition av det motsatta
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Tallinjen

(YYYY
-3-2-101 23 56

Pinnarna och mellanrummen

Platser, strackor, roérelser

@ "Ovilja att acceptera
negativa tal hér ihop

:;3('%_ med var 6nskan att
3 (are konkreti det
¢ 3Es Gemuly
(-3)-(-8)=__
Subtraktion som
upprakning fran delen
Subtraktion ses som en addition med en obekant
100 - 97 =x ses som additionen 97 + x = 100
7T-4=__ 4+ =7 +3
3-(-2)=__ (-2)+__ =3 +5
(9-(B=_ (B+_=(9 -4



Subtraktion som lika tillagg

« Lika tillagg: 380 — 199
Lagg till 1 p& varje term: (380+1) - (199+1) = 381 — 200 = 181

« Lika tillagg: (-3) — (-8)
L&gg till 8 p& varje term: (-3+8) — (-8+8)=5-0=5

« Lika tillagg: (-8) — (-3)
Lagg till 3 pa varje term: (-8+3) — (-3+3) = -5— 0 = (-5)

Regel: Vi kan l6sa subtraktion genom att tillampa lika
tilldgg och géra subtrahenden till "0”.

Ingvar O Persson, modell 1

] ]

De kan illustrera motsatta tal
tillsammans har de vérdet "noll”

1+(-1)=0
varde 1 varde (-1)
varde 3 varde (-3)

3 och (-3) har tillsammans vardet "noll” 3 +(-3) =0

e

(2)-(5)=

L0

vardet av aterstoden visar sig vara -2

e
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Kilhamns 7 goda rad...

Problematisera elevens taluppfattning

Arbeta medvetet med tallinjen — tidigt!

Klargor skillnaden mellan ett tals magnitud (absolutbelopp) och dess varde

Anvand begreppen negativt tal och positivt tal — subtrahera istéllet for att

minusa / ta minus

Sag inte "minus minus blir plus” utan troliggér i stallet att motsatt operation

med motsatt tal ger samma véarde

Nar du ger eleven en metafor eller tankemodell, var d& ocksa tydlig med vilka

begrénsningar den har

V4ga ta steget in i matematikens vérld — tala om tal som egna objekt med

egna egenskaper .
(-5)+3=

laggihop ___________-adderanoll”’ _________ s

féremalen i rutan har vérdet (-3) + 3=0
summan ar (-2)

e

Ingvars modell 2

e
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(-3)-4=(-7) :“
ettt Dagens modeller
-7 _5-.24.3 -2-301234
(-3) + (-4) = (-7) _7_ «Kontomodellen
g - 7-4=_ :4+__=7
 Subtraktion som uppréakning av delen
1 « Subtraktion som lika tillagg 2§~
(3)-(4)=1 o> °
R R -IngvarOPmodeIIl'j
P < | P modell 2 =
3)+4=1 .
3) 4 oemm——)> E Ty ngvar O P mode —) E Ty
Lankar Tack!
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